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Теорема 2. Система {y1n(x)} ∪ {y2n(x)} и биортогональная ей си-
стема {z1n(x)}∪{z2n(x)} собственных функций сопряженного операто-
ра полны в пространстве вектор-функций с компонентами из L2[0, 1].

Литература
1. Бурлуцкая М. Ш. Явное решение одной смешанной задачи с ин-

волюцией на графе / М. Ш. Бурлуцкая // Вестн. Воронеж. гос. ун-та.
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НОВЫЕ СЛУЧАИ ИНТЕГРИРУЕМОСТИ СИСТЕМ
С ДИССИПАЦИЕЙ НА КАСАТЕЛЬНЫХ

РАССЛОЕНИЯХ К ДВУМЕРНЫМ
МНОГООБРАЗИЯМ1
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Во многих задачах многомерной динамики возникают механические
системы с пространствами положений — двумерными многообразиями.
Фазовыми пространствами таких систем становятся касательные рассло-
ения к ним. Так, например, изучение пространственного (трехмерного)
маятника на сферическом шарнире приводит к динамической системе
на касательном расслоении к двумерной сфере. При этом динамические
системы, описывающие движение такого маятника, обладают знакопе-
ременной диссипацией, и полный список первых интегралов состоит из
трансцендентных функций [1, 2]. В работе показана интегрируемость
двух классов динамических систем на касательных расслоениях к мно-
гообразиям размерности 2. При этом силовые поля обладают так назы-
ваемой переменной диссипацией с нулевым средним [2, 3] и обобщают
ранее рассмотренные. Первый класс систем соответствует системам, по-
рожденным динамикой многомерного твердого тела. Второй класс си-
стем описывает динамику точки на сфере конечной размерности также
в неконсервативном поле сил.
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Пусть Ω - открытое множество в пространстве Rn,

Pu =
∑

|α|6m
aα D

αu, Dj =
1

i

∂

∂xj
,

- линейный дифференциальный оператор с постоянными комплексными
коэффициентами, определенный в Ω, Pm(ξ) =

∑
|α|=m aαξ

α - его главный
символ, CharP = {ξ |Pm(ξ) = 0} - его множество характеристических
векторов и

LP,x = {τ ∈ Tx(Rn) | 〈τ, ξ〉 = 0, ∀ξ ∈ CharP }

- подпространство в касательном пространстве Tx(Rn) в точке x, LP -
соответствующая дифференциальная система. Говорят, что ростки двух
обобщенных функций u1(x) и u2(x) ∈ D′(Ω) равны в точке x, и пишут
u1
x
∼= u2

x, если существует открытая окрестность этой точки, в которой
u1(x) = u2(x). Пусть Γ - непрерывная кривая в Ω. Будем говорить, что
ростки решений уравнения Pu = f однозначно продолжаются вдоль Γ,
если для любых двух функций u1(x) и u2(x) ∈ D′(Ω), удовлетворяющих
равенству Pu1

x
∼= Pu2

x при всех x ∈ Γ, из равенства u1
x0

∼= u2
x0 выполнен-

ного в некоторой точке x0 ∈ Γ следует, что u1
x
∼= u2

x при всех x ∈ Γ.
Теорема 1. Для того чтобы ростки обобщенных решений уравнения

Pu = f однозначно продолжались вдоль кривой Γ необходимо и доста-
точно, чтобы кривая Γ содержалась в одном из интегральных много-
образий дифференциальной системы LP .
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